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ข้้อติกัลง
เกัี�ยวกัับบทนิยามสัญลักัษัณิ์

	 1.	 ให้	Z	หรืิอ	I,	Q,	และ	R	แที่นัเซึ่ติข้องจำนัวนัเติ็ม	เซึ่ติข้องจำนัวนัติริริกัยะ	และเซึ่ติ 

	 	 ข้องจำนัวนัจริิงติามลำดับ

	 2.	 ให้	Z+	หริือ	I+	และ	R+	แที่นัเซึ่ติข้องจำนัวนัเติ็มบวกัและจำนัวนัจริิงบวกัติามลำดับ

	 	 ให้	Z–	หริือ	I–	และ	R–	แที่นัเซึ่ติข้องจำนัวนัเติ็มลบและจำนัวนัจริิงลบติามลำดับ

	 3.	 ถ้ิา	X	แที่นัเซึ่ติใดๆ	แล้ว	กัำหนัดให้	|X|	แที่นัจำนัวนัสืมาช้ิกัข้องเซึ่ติ	X

	 4.	 ให้ใช้	้22
7

 แที่นัค่าข้อง	π	ได้

	 5.	 สืำหริับจำนัวนันัับ	n	ท้ี่�ม้	k	หลักัในัริะบบเลข้ฐานัสืิบ	เข้้ยนัในัริ้ป็แบบ	n	=	ak	ak	–	1  

	 	 ak	–	2	…	a2	a1

	 6.	 ถ้ิาคำติอบเป็็นัเศษสื่วนั	ติ้องติอบเป็็นัเศษสื่วนัอย่างติ�ำเที่่านัั�นั

	 7.	 กัำหนัดให้	n!	=	n(n	–	1)(n	–	2)	...	(3)(2)(1)	;	n	>	0;	0!	=	1

	 8.	 กัำหนัดให้	Ω	:	z^	+	→	z	ที่้�กัำหนัดโดยทีุ่กัๆ	(n	ϵ	z)^	+,	Ω(n)	=	ผู้ลบวกัข้อง 

	 	 เลข้โดดท้ี่�เข้้ยนัแที่นั	n

	 9.	 กัำหนัดให้	Ψ ∶	z^	+	→	z	ที่้�กัำหนัดโดยทีุ่กัๆ	(n	ϵ	z)^	+,	Ψ(n)	=	ผู้ลค้ณิข้อง 

	 	 เลข้โดดท้ี่�ไม่เที่่ากัับ	0	ที่้�เข้้ยนัแที่นั	n

	 10.	 กัำหนัดให้	Π(n)	=	ผู้ลค้ณิข้องติัวป็ริะกัอบท้ี่�เป็็นับวกัทีุ่กัติัวข้อง	n
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แนวข้้อสอบคััดเลืือกเข้้าคั่ายอบรมโอลืิมปิิกวิชาการ (สอวน.) คัณิิตศาสตร์ ค่ัาย 1 ชุดที่่� 1 11

 แนวีข์�อสัอบคัดเลือกเข์�าค่ายอบรมโอลิมปิกวีิชัาการ (สัอวีน.) 

คณิติิศาสติริ์ ค่าย 1 ช๊ด์ที� 1 

 1. ให้้ 2a + 3a + 3  = 13 + 4 3  เมื�อ a แลืะ b เป็นจำนวนจริงบวก แลืะ  

  b(4a + 9a + 2 ∙ 6a)
(8a + 27a + 3(12a + 18a)

 = 3  − 1

  จงห้าค่า (25652565 − b)2 + (25652566)2 − 17
(25652562)(25652565 + 6)

 

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

 2. กำห้นด้ให้้ m แลืะ n เป็นจำนวนเต็มบวก โด้ยที่ี� m แลืะ n มี ห้.ร.ม. แลืะ  
  ค.ร.น. เที่่ากับ 42 แลืะ 35,280 ตามลืำด้ับ จงห้าผลืต่างข์องค่าทีี่�น้อยที่ี�สัุด้ 
  ทีี่�เป็นไปได้้ข์อง m + n

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................
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แนวข้้อสอบคััดเลืือกเข้้าคั่ายอบรมโอลืิมปิิกวิชาการ (สอวน.) คัณิิตศาสตร์ ค่ัาย 1 ชุดที่่� 2 21

 5. นาย A แลืะ นาย B สันที่นากันด้ังนี�
   นาย A : เรามีพื้หุ้นามที่ี�มีสััมประสัิที่ธีิ�พื้จน์แรกเที่่ากับ 1 มีไม่เกิน 3 พื้จน์  
    แลืะทุี่กพื้จน์ติด้ตัวแปร x
   นาย B : ผลืรวมข์องสััมประสัิที่ธีิ�ที่ั�งสัามพื้จน์เที่่ากับเที่่าไร
   นาย A : 4
   นาย B : ถ้าแที่นค่าพื้หุ้นามด้้วย 2 จะที่ำให้้มีค่าเที่่าไรได้บ้้าง
   นาย A : ค่ามากที่ี�สัุด้ซ่�งเป็นไปได้้เที่่ากับ 14
    ค่าน้อยทีี่�สัุด้ซ่�งเป็นไปได้้เที่่ากับ 8
   นาย B : ฉันรู้พื้หุ้นามข์องเธีอแลื้ว
  จงห้าว่าพื้หุ้นามข์องนาย A มีความเป็นไปได้้กี�แบบ

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

 6. กำห้นด้ให้้ x2 + 15x = –5 แลืะ 5y2 + 1 = –15y ถ้า x, y < 0 แลืะ xy ≠ 1  

  จงห้าค่าข์อง xy2 + xy + y
y2

 

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................
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54 แนวข้้อสอบติวิเข้้ม คณิติิ สอวน. (ค่่าย 1 และ ค่่าย 2) 

 7.   กำห้นด้ให้้ ABCD เป็นสัี�เห้ลืี�ยมที่ี�มีด้้าน B แลืะ D  
    เป็นมุมฉากแลืะมีวงกลืมแนบอยู่ภายใน ให้้ AC  
    เป็นเสั้นที่ี�ลืากผ่านศุูนย์กลืางข์องวงกลืม ให้้ E  
    แลืะ F เป็นจุด้บนด้้าน AB แลืะ BC ตามลืำด้ับ  
    แลืะวงกลืมตัด้กับ AC ที่ี�จุด้ G แลืะ H ถ้า GE  
    ยาว 5 ห้น่วย ตั�งฉากกับ AB แลืะ HF ยาว  
    10 ห้น่วย ตั�งฉากกับ BC ถ้า ∆ADC ≅ ∆ABC  
    จงห้าพื้ื�นทีี่�ซ่�งแรเงา

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

 8. กำห้นด้ให้้ 2(x + y)
xy

 = 4
11

 ถ้า x ≥ y จงห้าค่าทีี่�น้อยทีี่�สัุด้ข์อง x – y 

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................
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68 แนวข้้อสอบติวิเข้้ม คณิติิ สอวน. (ค่่าย 1 และ ค่่าย 2) 

 9. ในการสัอบสัวนผู้ต้องห้าคนห้น่�ง เพื้ื�อห้าความจริงว่าเข์าได้้ที่ำการข์โมยข์อง 
  ในเวลืาใด้ แต่ผูต้้องห้าไม่ยอมรับสัารภาพื้ ตำรวจจง่กด้ดั้นแลืะสัอบสัวนอย่างห้นัก 
  จนได้้ข์้อมูลืมาด้ังนี�
   • การสัอบสัวนรอบแรก ผูต้้องห้าพื้ดู้ว่าผมจะโกห้กเวลืา 06:00 น. 09:00 น. 
    10:00 น. 13:00 น. 16:00 น. 19:00 น. 20:00 น. 22:00 น.
   • การสัอบสัวนรอบที่ี�สัอง ผู้ต้องห้าพืู้ด้ว่าตอนนี�เวลืา 04:00 น. 07:00 น.  
    09:00 น. 10:00 น. 11:00 น. 13:00 น. 14:00 น. 15:00 น. 19:00 น.  
    20:00 น. 21:00 น. 22:00 น. 23:00 น.
   • การสัอบสัวนรอบที่ี�สัาม ผูต้้องห้าพูื้ด้ว่าผมจะโกห้กเวลืา 05:00 น. 07:00 น. 
    11:00 น. 12:00 น. 14:00 น. 15:00 น. 21:00 น. 23:00 น.
  ถ้าผู้ต้องห้าคนนี�จะพูื้ด้จริงเฉพื้าะเวลืาทีี่�เข์าลืงมือข์โมยข์องเท่ี่านั�น จงห้าว่า 
  ผู้ต้องห้าลืงมือข์โมยข์องเวลืาใด้

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

 10. กำห้นด้ให้พ้ื้าราโบลืามีสัมการคือ y = 2(x – 3)2 – 4 มีจุด้ A แลืะ B อยู่บน 
  พื้าราโบลืานี� โด้ยมีจุด้ (3, 10)  เป็นจุด้ก่�งกลืางระห้ว่างจุด้ A แลืะ B ถ้า AB 
  ถูกแบ่งโด้ยจุด้ P เป็นอัตราสั่วน 2 : 3 โด้ยจุด้ P อยู่ใกล้ืจุด้ A จงห้าจุด้ P

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................
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84 แนวข้้อสอบติวิเข้้ม คณิติิ สอวน. (ค่่าย 1 และ ค่่าย 2) 

เฉลย แนวีข์�อสัอบคัดเลือกเข์�าค่ายอบรมโอลิมปิกวีิชัาการ (สัอวีน.) 

คณิติิศาสติริ์ ค่าย 1 ช๊ด์ที� 1 

ข้์อที่ี� 1. เฉลืย 2

วิธี้ที่ำ 

จากั		 	 2a	+	3a + 3 	=	 13	+	4 3

	 	 2a	+	3a + 3  =	 13	+	2(2) 3

     4   

	 	 2a	+	3a + 3  =	 13	+	2 12

	 	 2a	+	3a + 3  =		 12 +	1

	 	 2a	+	3a + 3  =	2 3 	+	1

	 	 2a	+	3a	 =	 3 	+	1	 	 	 	 	 	 1

จากั	 		 b(4a + 9a	+	2	∙ 6a)
(8a	+	27a	+	3(12a	+	18a)

  =	 3 	–	1

   b(22a	+	32a	+	2	∙	2a ∙ 3a)
(23a	+	33a	+	3(22a ∙	3a	+	2a ∙	32a)

   =	 3 	–	1

  b[(2a)2	+	2(2a)(3a)	+	(3a)2]
(2a)3	+	3(2a)2(3a)	+	3(2a)(3a)2	+	(3a)3)

 = 3 	–	1

จากั	 	 นั2	+	2นัล	+	ล2	=	(นั	+	ล)2	และ	นั3	+	3นั2ล	+	3นัล2	+	ล3	=	(นั	+	ล)3

  b(2a	+	3a)2

(2a	+	3a)3
 = 3 	–	1	 	 	 	 	 	 2
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85เฉลยแนวข้อ้สอบคัดัเลอืกเข้า้คัา่ยอบรมโอลมิปิกิวชิาการ (สอวน.) คัณิติศาสตร ์คัา่ย 1 ชุดที่่� 1 

	 	 แที่นัค่าสืมกัาริที่้�	 1 	ลงในัสืมกัาริที่้�	 2 	จะได้

    
b

3 	+	1
 	=	 3 	+	1

	 	 	 	 b	=	( 3 	–	1)( 3 	+	1)

	 	 	 	 b	=	( 3 )2	–	1

	 	 	 	 b	=	2	 	 	 	 	 	 3

	 	 จะได้ว่า	

  (25652565	–	b)2	+	(25652566)2	–	17
(25652562)(25652565	+	b)

 ;	ให้	A	=	25652565

	 	 	 	 =	(A	–	2)
2	+	(A	+	1)2	–	17

(A	–	3)(A	+	2)
 

	 	 	 	 =	A
2	–	4A	+	4	+ A2	+	2A	+	1	–	17

A2	–	A	–	6
 

	 	 	 	 =	2A
2	–	2A	–	12
A2	–	A	–	6

 

	 	 	 	 =	2(A
2	–	A	–	6)

(A2	–	A	–	6)
 =	2

  ตอบ	2	
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ข้์อที่ี� 5. เฉลืย 8 แบบ

วิธี้ที่ำ		 จากัโจที่ย์พื่หุนัามนั้�ม้ไม่เกัินั	 3	 พื่จนั์	 และผู้ลริวมสืัมป็ริะสืิที่ธีิ�ทุี่กัพื่จนั์เที่่ากัับ	 4	 

	 	 จะได้ว่าพื่หุนัามนัั�นัอย้่ในัริ้ป็

	 	 xa	+	3xb	หริือ	xa	+	xb	+	2xc	 (a,	b,	c	สืลับได้)

  กรณิีทีี่� 1	 ถ้ิาพื่หุนัามคือ	xa	+	3xb

	 	 	 	 เมื�อแที่นัค่า	2	ลงไป็จะได้	2a	+	3	∙ 2b

	 	 จากัโจที่ย์	ค่านั้อยที่้�สืุดเท่ี่ากัับ		8	 จะได้ว่า	a	=	1,	b	=	1

	 	 	 		 ค่ามากัที่้�สืุดเที่่ากัับ	14	จะได้ว่า	a	=	1,	b	=	2

	 	 	 	 	 	 	 a	=	2,	b	=	1

	 	 แติ่	a	=	2,	b	=	2	ใช้้ไม่ได้เพื่ริาะจะที่ำให้พื่หุนัามม้ค่ามากัเกิันัไป็

  กรณิีทีี่� 2	 ถิ้าพื่หุนัามคือ	xa	+	xb	+	2xc

	 	 	 	 เมื�อแที่นัค่า	2	ลงไป็จะได้	2a	+	2b	+	2	∙ 2c

	 	 จากัโจที่ย์	 ค่านั้อยที่้�สืุดเที่่ากัับ		8	 จะได้ว่า	a	=	1,	b	=	1,	c	=	1

	 	 	 		 ค่ามากัที่้�สืุดเที่่ากัับ	14	จะได้ว่า	a	=	1,	b	=	1,	c	=	2

	 	 	 	 	 	 	 a	=	1,	b	=	2,	c	=	1

	 	 	 	 	 	 	 a	=	2,	b	=	1,	c	=	1

	 	 	 	 	 	 	 a	=	2,	b	=	2,	c	=	1

	 	 	 	 	 	 	 a	=	2,	b	=	1,	c	=	2

	 	 	 	 	 	 	 a	=	1,	b	=	2,	c	=	2

	 	 แติ่	a	=	2,	b	=	2,	c	=	2	ใช้้ไม่ได้เพื่ริาะจะที่ำให้พื่หุนัามม้ค่ามากัเกัินัไป็

	 	 ดังนัั�นัพื่หุนัามข้องนัาย	A	ม้ความเป็็นัไป็ได้ที่ั�งหมด	8	แบบ	

  ตอบ	8	แบบ

กัริณิ้เดย้วกัันั

กัริณิ้เด้ยวกัันั
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A

C

D B

E

F

B

G M Y

F

CA
E

I
J

Or

r r
5

10

r

ข้์อที่ี� 7. เฉลืย 625(1 – 
1 

4
π)

วิธี้ที่ำ		 จากัโจที่ย์คิดแค่คริ้�งเด้ยวกั็พื่อเพื่ริาะ	∆ADC	≅	∆ABC	

   

     

  OG	=	OI	=	OJ	=	OH		=	r,	AG	=	x,	CH	=	y

	 	 จะได้ว่า	∆AEG	≅	∆IAO	จะได้ว่า	
x

x	+	r
	=	

5
r

	 	 	 	 	 xr	 =	5x	+	5r

	 	 	 	 	 xr	–	5x	 =	5r

	 	 	 		 	 x(r	–	5)	 =	5r

	 	 	 	 	 x	 =	
5r

r	–	5
     1

	 	 ∆CFH~∆CJO	จะได้ว่า	
y

r	+	y
	=	

10
r

	 	 	 	 	 yr	 =	10r	+	10y

	 	 	 	 	 yr	–	10y	 =	10r

G

H

x
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	 	 		 	 	 y(r	–	10)	 =	10r

	 	 	 	 		 y	 =	
10r

r	–	10
      2

	 	 จากั	power	of	point	ข้องจุด	A	

	 	 จะได้ว่า	(AI)2	=	(AO)(AH)	=	(x)(x	+	2r)	 	 	 	 3

	 	 จากั	power	of	point	ข้องจุด	C	

	 	 จะได้ว่า	(CJ)2	=	(CH)(CG)	=	(y)(y	+	2r)	 	 	 	 4

	 	 จากัริ้ป็จะได้ว่า	∆AIO~∆CJO		
AI
OJ

	 =	
IO
CJ

     
(AI)2

r2
	 =	

r2

CJ2	

	 	 	 		 	 x(x	+	2r)(y)(y	+	2r)	 =	r4

  � 5r
r	–	5

�� 5r
r	–	5

 +	2r�� 10r
r	–	10

�� 10r
r	–	10

 +	2r� =	r4

  � 5r
r	–	5

�� 5
r	–	5

 +	2r�� 10
r	–	10

�� 10
r	–	10

 +	2�	=	1

  � 5r
r	–	5

�� 5
r	–	5

 + 
2r	–	10
r	–	5

�� 10
r	–	10

�� 10
r	–	10

 + 
2r	–	10
r	–	10

�	=	1

  � 5r
r	–	5

��2r	–	5
r	–	5

�� 10
r	–	10

��2r	–	10
r	–	10

�	=	1

  � 5r
r	–	5

��2r	–	5
r	–	5

�� 10
r	–	10

�
2

� r	–	5
r	–	10

�	=	1
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100(2r	–	5)

(r	–	5)(r	–	10)2
	 =	1

	 	 	 	 200r	–	500	 =	(r	–	5)(r2	–	20r	+	100)

	 	 	 	 200r	–	500	 =	r3	–	20r2	+	100r	–	5r2	+	100r	–	500

	 	 	 	 0	 =	r3	–	25r2

	 	 	 	 0	 =	r2	(r	–	25)

	 	 ดังนัั�นั	r	=	0,	25

	 	 	 	 จากัริ้ป็พื่ื�นัท้ี่�แริเงา	=	สื้�เหล้�ยม	BIOJ	–	
1
4
	(วงกัลม)

	 	 	 	 	=	(r	×	r)	–	
1	
4

 (πr2)

 	 	 		 	=	r2	(1	–	
1	
4

 π)

  	 		 	=	252 �1	–	
1	
4

 π�

	 	 	 		 	=	625�1	–	
1	
4

 π�

  ตอบ	625�1	–	
1	
4

 π�
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ปริะวัติิผู้้้เข้ียน
ศ๊ภชัย สังข้์ช๊ม

กัาริศึกัษัา
2014–2018 : คณิะวิศุวกรรมศุาสัตร์ สัาข์าวิศุวกรรมเคมี มห้าวิที่ยาลืัยข์อนแก่น

	 •	เป็น็ันัักัศ้กัษาฝึกังานั	ณิ	โริงแยกัก๊ัาซึ่ธีริริมช้าติิข้นัอม	บริิษัที่	ป็ติที่.	จำกััด	มหาช้นั

	 •	ริางวัลริองช้นัะเลิศอันัดับ	2	ในักัาริป็ริะกัวดโคริงงานัวิศวกัริริม	MIEC	2018

ปริะสบกัาริณิ์กัาริทำางาน
2015–2019 : ติวเตอร์

	 •	ติิวสือบ/ติิวเพื่ิ�มเกัริดวิช้าคณิิติศาสืติริ์	ฟ้ิสืิกัสื์	และเคม้

	 •	ติิวสือบวิช้าแคลค้ลัสืและฟ้ิสืิกัสื์ริะดับมหาวิที่ยาลัย

	 •	ติิวสือบ	O–NET,	NET–SAT,	T–GAT,	T–PAT,	A–Level

	 •	ม้ป็ริะสืบกัาริณิ์กัาริสือนั	Home	School

2020 : วิศุวกรเคมี

	 •	วางแผู้นักัาริผู้ลิติให้สือดคล้องกัับความติ้องกัาริข้องล้กัค้า

	 •	ดแ้ลและควบคุมกัาริผู้ลิติให้เป็็นัไป็ติามแผู้นัผู้ลิติ

	 •	แกั้ไข้ป็ัญหาและพื่ัฒนัากัริะบวนักัาริผู้ลิติให้ม้ป็ริะสืิที่ธีิภ์าพื่

	 •	วางแผู้นักัาริใช้้เคริื�องจักัริและกัาริซ่ึ่อมบำริุง
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2021–ปัจจุบัน ติวเตอร์

	 •	ติิวสือบ/ติิวเพื่ิ�มเกัริดวิช้าคณิิติศาสืติริ์	ฟ้ิสืิกัสื์	และเคม้

	 •	ติิวสือบวิช้าแคลค้ลัสืและฟ้ิสืิกัสื์ริะดับมหาวิที่ยาลัย

	 •	ติิวสือบ	O–NET,	NET–SAT,	T–GAT,	T–PAT,	A–Level

	 •	ติิวสือบ	กั.พื่.	นัายสืิบและนัายริ้อย

	 •	ม้ป็ริะสืบกัาริณิ์กัาริสือนัหลักัสื้ติริ	IGCSE	และ	A/As	Level

	 •	ม้ป็ริะสืบกัาริณิ์กัาริสือนั	Home	School

	 •	จัดที่ำค่ายติิวเติริ้ยมความพื่ร้ิอมเข้้าสื้่มหาวิที่ยาลัย

	 •	รัิบแนัะแนัวกัาริศ้กัษาต่ิอในัสืายวิศวกัริริมศาสืติริ์

	 •	รัิบเข้้ยนัหนัังสืือ/ข้้อสือบ	ที่ำสืรุิป็และเฉลยข้้อสือบ

	 •	รัิบงานัติิวภ์ายในัโริงเริย้นัและวิที่ยากัริติิวคาบเสืริิม

	 •	รัิบจัดกิัจกัริริมจิติอาสืาในันัาม	Enlight	x	บ้านัช้้วาศิลป็์
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