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ข้้อตกลง
เกี่่�ยวกัับบทนิิยามสััญลัักษณ์์

	 1.	 ให้้ Z หรืือ I, Q, และ R แทนเซตของจำนวนเต็็ม เซตของจำนวนตรรกยะ และเซต 

	 	 ของจำนวนจริิงตามลำดัับ

	 2.	 ให้้ Z+ หรืือ I+ และ R+ แทนเซตของจำนวนเต็็มบวกและจำนวนจริิงบวกตามลำดัับ

	 	 ให้้ Z– หรืือ I– และ R– แทนเซตของจำนวนเต็็มลบและจำนวนจริิงลบตามลำดัับ

	 3.	 ถ้้า X แทนเซตใดๆ แล้้ว กำหนดให้้ |X| แทนจำนวนสมาชิิกของเซต X

	 4.	 ให้้ใช้ ้22
7

 แทนค่่าของ π ได้้

	 5.	 สำหรัับจำนวนนัับ n ท่ี่�มีี k หลัักในระบบเลขฐานสิิบ เขีียนในรููปแบบ n = ak ak – 1  

	 	 ak – 2 … a2 a1

	 6.	 ถ้้าคำตอบเป็็นเศษส่่วน ต้้องตอบเป็็นเศษส่่วนอย่่างต่่ำเท่่านั้้�น

	 7.	 กำหนดให้้ n! = n(n – 1)(n – 2) ... (3)(2)(1) ; n > 0; 0! = 1

	 8.	 กำหนดให้้ Ω : z^ + → z ที่่�กำหนดโดยทุุกๆ (n ϵ z)^ +, Ω(n) = ผลบวกของ 

	 	 เลขโดดท่ี่�เขีียนแทน n

	 9.	 กำหนดให้้ Ψ ∶ z^ + → z ที่่�กำหนดโดยทุุกๆ (n ϵ z)^ +, Ψ(n) = ผลคููณของ 

	 	 เลขโดดท่ี่�ไม่่เท่่ากัับ 0 ที่่�เขีียนแทน n

	 10.	 กำหนดให้้ Π(n) = ผลคููณของตััวประกอบท่ี่�เป็็นบวกทุุกตััวของ n
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แนวข้้อสอบคััดเลืือกเข้้าค่่ายอบรมโอลิิมปิิกวิิชาการ (สอวน.) คณิิตศาสตร์์ ค่่าย 1 ชุุดที่่� 1 11

 แนวข้้อสอบคััดเลืือกเข้้าค่่ายอบรมโอลิิมปิิกวิิชาการ (สอวน.) 

คณิติศาสตร์์ ค่่าย 1 ชุุดที่่� 1 

	 1.	 ให้้ 2a + 3a + 3  = 13 + 4 3  เมื่่�อ a และ b เป็็นจำนวนจริิงบวก และ  

		  b(4a + 9a + 2 ∙ 6a)
(8a + 27a + 3(12a + 18a)

 = 3  − 1

		  จงหาค่่า (25652565 − b)2 + (25652566)2 − 17
(25652562)(25652565 + 6)

 

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 2.	 กำหนดให้้ m และ n เป็็นจำนวนเต็็มบวก โดยที่่� m และ n มีี ห.ร.ม. และ  
		  ค.ร.น. เท่่ากัับ 42 และ 35,280 ตามลำดัับ จงหาผลต่่างของค่่าท่ี่�น้้อยที่่�สุุด 
		  ท่ี่�เป็็นไปได้้ของ m + n

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................
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แนวข้้อสอบคััดเลืือกเข้้าค่่ายอบรมโอลิิมปิิกวิิชาการ (สอวน.) คณิิตศาสตร์์ ค่่าย 1 ชุุดที่่� 2 21

	 5.	 นาย A และ นาย B สนทนากัันดัังนี้้�
			   นาย A :	 เรามีีพหุุนามที่่�มีีสััมประสิิทธิ์์�พจน์์แรกเท่่ากัับ 1 มีีไม่่เกิิน 3 พจน์์  
				    และทุุกพจน์์ติิดตัวแปร x
			   นาย B :	 ผลรวมของสััมประสิิทธิ์์�ทั้้�งสามพจน์์เท่่ากัับเท่่าไร
			   นาย A :	 4
			   นาย B :	ถ้ าแทนค่่าพหุุนามด้้วย 2 จะทำให้้มีีค่่าเท่่าไรได้บ้้้าง
			   นาย A :	ค่ ามากที่่�สุุดซึ่่�งเป็็นไปได้้เท่่ากัับ 14
				ค่    ่าน้้อยท่ี่�สุุดซึ่�งเป็็นไปได้้เท่่ากัับ 8
			   นาย B :	ฉั นรู้้�พหุุนามของเธอแล้้ว
		  จงหาว่่าพหุุนามของนาย A มีีความเป็็นไปได้้กี่่�แบบ

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 6.	 กำหนดให้้ x2 + 15x = –5 และ 5y2 + 1 = –15y ถ้้า x, y < 0 และ xy ≠ 1  

		  จงหาค่่าของ xy2 + xy + y
y2

 

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................
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54 แนวข้้อสอบติวิเข้้ม คณิติ สอวน. (ค่่าย 1 และ ค่่าย 2) 

	 7.			   กำหนดให้้ ABCD เป็็นสี่่�เหลี่่�ยมที่่�มีีด้้าน B และ D  
				    เป็็นมุุมฉากและมีีวงกลมแนบอยู่่�ภายใน ให้้ AC  
				    เป็็นเส้้นที่่�ลากผ่่านศููนย์์กลางของวงกลม ให้้ E  
				    และ F เป็็นจุุดบนด้้าน AB และ BC ตามลำดัับ  
				    และวงกลมตััดกัับ AC ที่่�จุุด G และ H ถ้้า GE  
				    ยาว 5 หน่่วย ตั้้�งฉากกัับ AB และ HF ยาว  
				    10 หน่่วย ตั้้�งฉากกัับ BC ถ้้า ∆ADC ≅ ∆ABC  
				    จงหาพื้้�นท่ี่�ซึ่่�งแรเงา

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 8.	 กำหนดให้้ 2(x + y)
xy

 = 4
11

 ถ้้า x ≥ y จงหาค่่าท่ี่�น้้อยท่ี่�สุุดของ x – y	

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................
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68 แนวข้้อสอบติวิเข้้ม คณิติ สอวน. (ค่่าย 1 และ ค่่าย 2) 

	 9.	 ในการสอบสวนผู้้�ต้้องหาคนหนึ่่�ง เพื่่�อหาความจริิงว่่าเขาได้้ทำการขโมยของ 
		  ในเวลาใด แต่่ผู้้�ต้องหาไม่่ยอมรัับสารภาพ ตำรวจจึึงกดดันและสอบสวนอย่่างหนัก 
		  จนได้้ข้้อมููลมาดัังนี้้�
			   •	การสอบสวนรอบแรก ผู้้�ต้องหาพูดูว่าผมจะโกหกเวลา 06:00 น. 09:00 น. 
				    10:00 น. 13:00 น. 16:00 น. 19:00 น. 20:00 น. 22:00 น.
			   •	การสอบสวนรอบที่่�สอง ผู้้�ต้้องหาพููดว่่าตอนนี้้�เวลา 04:00 น. 07:00 น.  
				    09:00 น. 10:00 น. 11:00 น. 13:00 น. 14:00 น. 15:00 น. 19:00 น.  
				    20:00 น. 21:00 น. 22:00 น. 23:00 น.
			   •	การสอบสวนรอบที่่�สาม ผู้้�ต้องหาพููดว่าผมจะโกหกเวลา 05:00 น. 07:00 น. 
				    11:00 น. 12:00 น. 14:00 น. 15:00 น. 21:00 น. 23:00 น.
		ถ้  ้าผู้้�ต้องหาคนนี้้�จะพููดจริิงเฉพาะเวลาท่ี่�เขาลงมืือขโมยของเท่่านั้้�น จงหาว่่า 
		ผู้้�ต้  ้องหาลงมืือขโมยของเวลาใด

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 10.	 กำหนดให้พ้าราโบลามีีสมการคืือ y = 2(x – 3)2 – 4 มีีจุุด A และ B อยู่่�บน 
		พ  าราโบลานี้้� โดยมีีจุุด (3, 10)  เป็็นจุุดกึ่่�งกลางระหว่่างจุุด A และ B ถ้้า AB 
		ถู  กแบ่่งโดยจุุด P เป็็นอััตราส่่วน 2 : 3 โดยจุุด P อยู่่�ใกล้้จุุด A จงหาจุุด P

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................

	 	 ..............................................................................................................................
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84 แนวข้้อสอบติวิเข้้ม คณิติ สอวน. (ค่่าย 1 และ ค่่าย 2) 

เฉลย แนวข้้อสอบคััดเลืือกเข้้าค่่ายอบรมโอลิิมปิิกวิิชาการ (สอวน.) 

คณิติศาสตร์์ ค่่าย 1 ชุุดที่่� 1 

ข้้อที่่� 1. เฉลย 2

วิิธีีทำ 

จาก 	 	 2a + 3a + 3 	= 13 + 4 3

	 	 2a + 3a + 3 	= 13 + 2(2) 3

					     4  	

	 	 2a + 3a + 3 	= 13 + 2 12

	 	 2a + 3a + 3 	=   12 + 1

	 	 2a + 3a + 3 	= 2 3  + 1

	 	 2a + 3a	 = 3  + 1	 	 	 	 	 	 1

จาก	  	 b(4a + 9a + 2 ∙ 6a)
(8a + 27a + 3(12a + 18a)

		 = 3  – 1

	  	 b(22a + 32a + 2 ∙ 2a ∙ 3a)
(23a + 33a + 3(22a ∙ 3a + 2a ∙ 32a)

 		 = 3  – 1

		  b[(2a)2 + 2(2a)(3a) + (3a)2]
(2a)3 + 3(2a)2(3a) + 3(2a)(3a)2 + (3a)3)

	= 3  – 1

จาก	 	 น2 + 2นล + ล2 = (น + ล)2 และ น3 + 3น2ล + 3นล2 + ล3 = (น + ล)3

		  b(2a + 3a)2

(2a + 3a)3
 = 3  – 1	 	 	 	 	 	 2
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85เฉลยแนวข้อ้สอบคัดัเลือืกเข้า้ค่า่ยอบรมโอลิมิปิกิวิชิาการ (สอวน.) คณิติศาสตร์ ์ค่า่ย 1 ชุุดที่่� 1 

	 	 แทนค่าสมการที่่� 1  ลงในสมการที่่� 2  จะได้้

				  
b

3  + 1
 	= 3  + 1

	 	 	 	 b	= ( 3  – 1)( 3  + 1)

	 	 	 	 b	= ( 3 )2 – 1

	 	 	 	 b	= 2	 	 	 	 	 	 3

	 	 จะได้้ว่่า	

		  (25652565 – b)2 + (25652566)2 – 17
(25652562)(25652565 + b)

 ; ให้้ A = 25652565

	 	 	 	 = (A – 2)
2 + (A + 1)2 – 17

(A – 3)(A + 2)
 

	 	 	 	 = A
2 – 4A + 4 + A2 + 2A + 1 – 17

A2 – A – 6
 

	 	 	 	 = 2A
2 – 2A – 12
A2 – A – 6

 

	 	 	 	 = 2(A
2 – A – 6)

(A2 – A – 6)
 = 2

		  ตอบ 2	
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ข้้อที่่� 5. เฉลย 8 แบบ

วิิธีีทำ		 จากโจทย์์พหุนามนี้้�มีีไม่่เกิิน  3 พ จน์์ และผลรวมสััมประสิิทธิ์์�ทุุกพจน์์เท่่ากัับ 4  

	 	 จะได้้ว่่าพหุุนามนั้้�นอยู่่�ในรููป

	 	 xa + 3xb หรืือ xa + xb + 2xc	 (a, b, c สลับได้้)

		  กรณีีท่ี่� 1	 ถ้้าพหุุนามคืือ xa + 3xb

	 	 	 	 เมื่่�อแทนค่่า 2 ลงไปจะได้้ 2a + 3 ∙ 2b

	 	 จากโจทย์์	ค่่าน้้อยที่่�สุุดเท่่ากัับ  8	 จะได้้ว่่า	a = 1, b = 1

	 	 	  	 ค่่ามากที่่�สุุดเท่่ากัับ 14	จะได้้ว่่า	a = 1, b = 2

	 	 	 	 	 	 	 a = 2, b = 1

	 	 แต่่ a = 2, b = 2 ใช้้ไม่่ได้้เพราะจะทำให้้พหุุนามมีีค่่ามากเกิินไป

		  กรณีีท่ี่� 2	 ถ้้าพหุนามคืือ xa + xb + 2xc

	 	 	 	 เมื่่�อแทนค่่า 2 ลงไปจะได้้ 2a + 2b + 2 ∙ 2c

	 	 จากโจทย์์	 ค่่าน้้อยที่่�สุุดเท่่ากัับ  8	 จะได้้ว่่า	a = 1, b = 1, c = 1

	 	 	  	 ค่่ามากที่่�สุุดเท่่ากัับ 14	จะได้้ว่่า	a = 1, b = 1, c = 2

	 	 	 	 	 	 	 a = 1, b = 2, c = 1

	 	 	 	 	 	 	 a = 2, b = 1, c = 1

	 	 	 	 	 	 	 a = 2, b = 2, c = 1

	 	 	 	 	 	 	 a = 2, b = 1, c = 2

	 	 	 	 	 	 	 a = 1, b = 2, c = 2

	 	 แต่่ a = 2, b = 2, c = 2 ใช้้ไม่่ได้้เพราะจะทำให้้พหุุนามมีีค่่ามากเกิินไป

	 	 ดัังนั้้�นพหุุนามของนาย A มีีความเป็็นไปได้้ทั้้�งหมด 8 แบบ	

		  ตอบ 8 แบบ

กรณีีเดีียวกััน

กรณีีเดีียวกััน
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A

C

D B

E

F

B

G M Y

F

CA
E

I
J

Or

r r
5

10

r

ข้้อที่่� 7. เฉลย 625(1 – 
1 

4
π)

วิิธีีทำ		 จากโจทย์์คิิดแค่่ครึ่่�งเดีียวก็็พอเพราะ ∆ADC ≅ ∆ABC 

			 

					   

		  OG = OI = OJ = OH  = r, AG = x, CH = y

	 	 จะได้้ว่่า ∆AEG ≅ ∆IAO จะได้้ว่่า 
x

x + r
 = 

5
r

	 	 	 	 	 xr	 = 5x + 5r

	 	 	 	 	 xr – 5x	 = 5r

	 	 	  	 	 x(r – 5)	 = 5r

	 	 	 	 	 x	 = 
5r

r – 5
					     1

	 	 ∆CFH~∆CJO จะได้้ว่่า 
y

r + y
 = 

10
r

	 	 	 	 	 yr	 = 10r + 10y

	 	 	 	 	 yr – 10y	 = 10r

G

H

x
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171เฉลยแนวข้อ้สอบคัดัเลือืกเข้า้ค่า่ยอบรมโอลิมิปิกิวิชิาการ (สอวน.) คณิติศาสตร์ ์ค่า่ย 1 ชุุดที่่� 7 

	 	  	 	 	 y(r – 10)	 = 10r

	 	 	 	  	 y	 = 
10r

r – 10
 					    2

	 	 จาก power of point ของจุุด A 

	 	 จะได้้ว่่า (AI)2 = (AO)(AH) = (x)(x + 2r)	 	 	 	 3

	 	 จาก power of point ของจุุด C 

	 	 จะได้้ว่่า (CJ)2 = (CH)(CG) = (y)(y + 2r)	 	 	 	 4

	 	 จากรููปจะได้้ว่่า ∆AIO~∆CJO 	
AI
OJ

	 = 
IO
CJ

					   
(AI)2

r2
	 = 

r2

CJ2 

	 	 	  	 	 x(x + 2r)(y)(y + 2r)	 = r4

		  � 5r
r – 5

�� 5r
r – 5

 + 2r�� 10r
r – 10

�� 10r
r – 10

 + 2r� = r4

		  � 5r
r – 5

�� 5
r – 5

 + 2r�� 10
r – 10

�� 10
r – 10

 + 2� = 1

		  � 5r
r – 5

�� 5
r – 5

 + 
2r – 10
r – 5

�� 10
r – 10

�� 10
r – 10

 + 
2r – 10
r – 10

� = 1

		  � 5r
r – 5

��2r – 5
r – 5

�� 10
r – 10

��2r – 10
r – 10

� = 1

		  � 5r
r – 5

��2r – 5
r – 5

�� 10
r – 10

�
2

� r – 5
r – 10

� = 1
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100(2r – 5)

(r – 5)(r – 10)2
	 = 1

	 	 	 	 200r – 500	 = (r – 5)(r2 – 20r + 100)

	 	 	 	 200r – 500	 = r3 – 20r2 + 100r – 5r2 + 100r – 500

	 	 	 	 0	 = r3 – 25r2

	 	 	 	 0	 = r2 (r – 25)

	 	 ดัังนั้้�น r = 0, 25

	 	 	 	 จากรููปพื้้�นท่ี่�แรเงา	= สี่่�เหลี่่�ยม BIOJ – 
1
4
 (วงกลม)

	 	 	 	 	= (r × r) – 
1 
4

 (πr2)

	 	 	  	 	= r2 (1 – 
1 
4

 π)

		  	  	 	= 252 �1 – 
1 
4

 π�

	 	 	  	 	= 625�1 – 
1 
4

 π�

		  ตอบ 625�1 – 
1 
4

 π�
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ประวััติิผู้้�เขีียน
ศุุภชััย สัังข์์ชุุม

การศึึกษา
2014–2018 : คณะวิิศวกรรมศาสตร์์ สาขาวิิศวกรรมเคมีี มหาวิิทยาลััยขอนแก่่น

	 •	เป็น็นัักศึึกษาฝึึกงาน ณ โรงแยกก๊าซธรรมชาติิขนอม บริิษััท ปตท. จำกััด มหาชน

	 •	รางวััลรองชนะเลิิศอัันดัับ 2 ในการประกวดโครงงานวิิศวกรรม MIEC 2018

ประสบการณ์์การทำำ�งาน
2015–2019 : ติิวเตอร์์

	 •	ติิวสอบ/ติิวเพิ่่�มเกรดวิิชาคณิิตศาสตร์์ ฟิิสิิกส์์ และเคมีี

	 •	ติิวสอบวิิชาแคลคููลััสและฟิิสิิกส์์ระดัับมหาวิิทยาลััย

	 •	ติิวสอบ O–NET, NET–SAT, T–GAT, T–PAT, A–Level

	 •	มีีประสบการณ์์การสอน Home School

2020 : วิิศวกรเคมีี

	 •	วางแผนการผลิิตให้้สอดคล้้องกัับความต้้องการของลููกค้้า

	 •	ดููแลและควบคุุมการผลิิตให้้เป็็นไปตามแผนผลิิต

	 •	แก้้ไขปััญหาและพััฒนากระบวนการผลิิตให้้มีีประสิิทธิิภาพ

	 •	วางแผนการใช้้เครื่่�องจัักรและการซ่อมบำรุุง
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2021–ปััจจุุบััน ติิวเตอร์์

	 •	ติิวสอบ/ติิวเพิ่่�มเกรดวิิชาคณิิตศาสตร์์ ฟิิสิิกส์์ และเคมีี

	 •	ติิวสอบวิิชาแคลคููลััสและฟิิสิิกส์์ระดัับมหาวิิทยาลััย

	 •	ติิวสอบ O–NET, NET–SAT, T–GAT, T–PAT, A–Level

	 •	ติิวสอบ ก.พ. นายสิิบและนายร้้อย

	 •	มีีประสบการณ์์การสอนหลัักสููตร IGCSE และ A/As Level

	 •	มีีประสบการณ์์การสอน Home School

	 •	จััดทำค่่ายติิวเตรีียมความพร้อมเข้้าสู่่�มหาวิิทยาลััย

	 •	รัับแนะแนวการศึึกษาต่่อในสายวิิศวกรรมศาสตร์์

	 •	รัับเขีียนหนัังสืือ/ข้้อสอบ ทำสรุปและเฉลยข้้อสอบ

	 •	รัับงานติิวภายในโรงเรีียนและวิิทยากรติิวคาบเสริิม

	 •	รัับจััดกิิจกรรมจิิตอาสาในนาม Enlight x บ้้านชีีวาศิิลป์์
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