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แผนภาพ
ช่วยจำ� คณ

ิต ม.3
10 บทที่  1

อสมการเชิิงเส้้นตััวแปรเดีียว

1.1 แนะนำำ�อสมการเชิิงเส้้นตััวแปรเดีียว       ดูู Ex.1

x < a	 	น้ อยกว่่า, ไม่ถึึง

x ≤ a	 	น้ อยกว่่าหรือืเท่า่กัับ, ไม่เกิิน, ไม่มากกว่า, อย่างมาก a

x > a	 	 มากกว่่า, เกิิน

x ≥ a	 	 มากกว่่าหรือืเท่า่กัับ, ไม่น้อยกว่า, มีีค่าอย่่างน้อย a, ตั้้�งแต่่ a ขึ้้�นไป

x ≠ a	 	 ไม่่เท่า่กัับ

1.2  คำำ�ตอบของอสมการเชิิงเส้้นตััวแปรเดีียว     ดู Ex.2

เส้นจำำ�นวน        น้อยกว่่า	              มากกว่่า              ไม่่มีีเท่า่กัับ            มีีเท่า่กัับ
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บทที่ 1 อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว
11

1.3  การแก้้อสมการเชิิงเส้้นตััวแปรเดีียว      ดูู Ex.3

ทำำ�ทุกุอย่่างเหมืือน  สมการ  ยกเว้้น คูณหรือืหารด้้วยจำำ�นวนติิดลบ ต้้องกลัับเครื่่�องหมาย

			   <	 เปลี่่�ยนเป็น	 >
			   ≤	 เปลี่่�ยนเป็น	 ≥
		  	 >	 เปลี่่�ยนเป็น	 <
		  	 ≥	 เปลี่่�ยนเป็น	 ≤

1.4  โจทย์ปััญหาเกี่่�ยวกัับอสมการเชิิงเส้้นตัวแปรเดีียว     ดูู Ex.4

		  - อ่่านโจทย์์

		  - กำำ�หนดตััวแปร

		  - สร้า้งอสมการ

		  - แก้้อสมการ

		  - ตรวจคำำ�ตอบ

* อสมการปนกัับสมการ ให้จััดรูปสมการ แล้วแทนค่าในอสมการด้้วยตััวแปรที่่�โจทย์ถาม  ดู EX.5

* ระวัังอสมการซ้อ้นอสมการ  ดูู EX.6
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บทที่ 1 อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว
13

Ex.2  จงเขีียนกราฟแสดงคำำ�ตอบของอสมการต่่อไปนี้้�

	2.1)	 x < 3				  

	2.2)	 x ≤ 5

	2.3)	 x > -7

	2.4)	 x ≥ 1

	2.5)	 x ≠ -4

	2.6)	 2 < x ≤ 4

	2.7)	 5 ≤ x < 6

	2.8)	 2 < x < 6	

2 3 4

4 5 6

-8 -7 -6

0 1 2

-5

1 2 3 4 5

4

1 2 3 4 5 6

5 6 7

-4 -3
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แผนภาพ
ช่วยจำ� คณ

ิต ม.3
14

Ex.3  จงแก้อสมการต่่อไปนี้้�และเขีียนกราฟแสดงคำำ�ตอบ

	3.1)	 3x - 1
4  > 5				  

					     3x - 1
4 	 >	5  

					     3X - 1	 >	20		

					        3x	 >	21

				                  	 x	 >	7

		  ∴ คำำ�ตอบคือ x > 7 (ทุกุจำำ�นวนที่่�มากกว่า 7)

			 

		  กราฟแสดงคำำ�ตอบคือ
5 6 7 8 9

-7 -6 -5 -4

7 8 9 10

3 13
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แผนภาพ
ช่วยจำ� คณ

ิต ม.3
26

บทที่่�  3
สมการกำำ�ลัังสองตััวแปรเดีียว

3.1  แนะนำำ�สมการกำำ�ลังสองตััวแปรเดีียว       ดูู Ex.1

		  สมการคือ  ax2 + bx + c = 0  และ  a ≠ 0

3.2  การแก้้สมการกำำ�ลัังสองตััวแปรเดีียว 

	   แทนค่าต้้องเป็นจริงิ  ดูู Ex.2

      แยกตััวประกอบ  และถ้า  m·n = 0 จะได้้ m = 0  หรือื n = 0  ดูู Ex.3

      กำำ�ลัังสองสมบูรณ์และผลต่่างกำำ�ลัังสอง  ดูู Ex.4

      ใช้สููตร x = (-b± b2 - 4ac )
2a 

	ถ้ ้ามีี  1  คำำ�ตอบ	 b2 - 4ac = 0   ดูู Ex.5

					ถ้     ามีีคำำ�ตอบ	 b2 - 4ac ≥ 0   

					ถ้     าไม่มีีคำำ�ตอบ	 b2 - 4ac < 0   

					หรื     อืใน    ติิดลบ คือไม่่มีีคำำ�ตอบ

3.3  โจทย์์ปัญหาเกี่่�ยวกัับสมการกำำ�ลัังสองตััวแปรเดีียว         ดูู Ex.6

		กำ  ำ�หนดตััวแปร

		  สร้า้งสมการ

		  แก้้สมการ

		ต  รวจคำำ�ตอบตามเงื่่�อนไขหรือืความเป็นจริงิ
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27
บทที่ 3 สมการกำ�ลังสองตัวแปรเดียว

Ex.1  ตามการสมการที่่�กำำ�หนดให้ข้้อใดเป็็นสมการกำำ�ลัังสองตััวแปรเดีียว  ถ้้าไม่่เป็นให้้ใส่่  
ถ้าเป็็นให้้ใส่่   และจััดรููปเป็็น ax2 + bx + c = 0  พร้้อมทั้้�งระบุค่่า  a, b และ c

ข้้อ สมการ
เป็นหรือื
ไม่เป็น

จัดรูป a b c

1 -y2 + 14 + 7y = 0

2 0 = 6x2 - 5

3 x2 = 2x - 8

4 a = 2a + 3

5 t(t - 1) = 3

6 x2 - 3x = 8 + x

7 w2 - 8w = 9 + w2

8 x3 - 5x + 7 = 0

9 2y2 - 4y = 8

10 12a - a2 = 9
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30

วิิธีีทำำ�	 2.1)	 x2 - 6x - 7 = 0	ล องแทน  x = 7	 จะได้้		  72 - 6(7) - 7	 = 0   

			      						      49 - 42 - 7	 = 0   

									         0	 = 0	      	 สมการเป็นจริงิ

						ล      องแทน  x = -1	 จะได้		  (-1)2 - 6(-1) - 7	 = 0

					                          	     		        1 + 6 - 7	 = 0

									         0	 = 0    	 สมการเป็นจริงิ

						      ∴ ทั้้�ง 7 และ -1 เป็นคำำ�ตอบของสมการ

		  2.2)	 2y2 = 15 + 7y		ล องแทน  y = 5	 จะได้้		  2(52)	 = 15 + 7(5)

	    	      							       50	 = 50    			  สมการเป็นจริงิ

						ล      องแทน  y = -32 	 จะได้้		 2(-32 )2	 = 15 + 7(-32 )

									         9
2 	 = 15 - ( 21

2 )

									         9
2 	 = 92    			   สมการเป็นจริงิ

						      ∴ ทั้้�ง  5  และ -32  เป็นคำำ�ตอบของสมการ
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36

ขั้้�นตอนการทำำ� วิิธีีทำำ�

1.	จััดรูปสมการให้เป็น x2 + bx + c = 0 

	 (ถ้าเป็น ax2 + bx + c = 0 ให้เอา a หารตลอด)

จัดรูปได้้  4x2 + 8x + 12 = 0 

เอา 4 หารตลอดได้้  x2 - 2x - 3 = 0

2.	เข้าสููตร  น2 ± 2นล + ล2 = (น ± ล)2 โดยเขีียน

	 x2 ± 2x (เอาเลขหน้า x
2  = ล) + ล2 - ล2 + c = 0

	                     (x ± ล)2               -

	 x2 - 2x( 2
2 ) + 12 - 12 - 3	 = 0

	 x - 2x(1) + 12 - 1 - 3	 = 0

               (x - 1)2 - 4 = 0

3.	เข้้าสููตร น2 - ล2 = (น - ล)(น + ล) 	 (x - 1)2 - 22	 = 0

	 (x - 1 - 2)(x - 1 + 2)	= 0

	 (x - 3)(x + 1)	 = 0

	 x - 3	= 0	หรื อื	 x + 1	 = 0

	 x	= 3		  x	 = -1

∴ คำำ�ตอบของสมการคือ 3  และ  -1

4.	ใช้ส้มบัติิ	 M·N	= 0

	 จะได้้	 M	= 0  หรือื  N = 0

	 แก้้สมการหาค่า  X

วิิธีีทำำ�	 4.1)  จะเขีียนขั้้�นตอนการทำำ�และวิิธีีทำำ�ควบคู่่�กัันไป
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79
บทที่ 8  วงกลม

บทที่่�  8
วงกลม

8.1  มุุมที่่�จุุดศููนย์์กลางและมุุมในส่่วนโค้้งของวงกลม     ดูู  Ex.1

			   ในวงกลมเดีียวกัันหรือืวงกลมที่่�เท่า่ทุกุประการ ถ้้าส่วนโค้งเท่า่กััน

					มุ     มที่่�ส่วนโค้งจะเท่า่กัันเสมอ

					มุ     มที่่�จุุดศูนย์์กลางจะเป็น  2  เท่า่  ของมุมที่่�ส่วนโค้ง

			 

					มุ     มในครึ่่�งวงกลมเท่า่กัับ  90  องศา

			 

					สี่     �เหลี่่�ยมแนบในวงกลม  จะได้้  A + B = 180๐  และ  X + Y = 180๐

X

X

X

XA

BY

X

2X

M
ATH

 M
.3 P12.indd   79

M
ATH

 M
.3 P12.indd   79

3/16/23   9:44 AM
3/16/23   9:44 AM

ตัวอย่างหนังสือ



แผนภาพ
ช่วยจำ� คณ

ิต ม.3
80

8.2  คอร์์ดของวงกลม       ดูู  Ex.2

			   คอร์ด์ยาวเท่า่กัันก็็ต่่อเมื่่�อห่างจากศููนย์์กลางเท่า่กัน  

					     เส้นตรงที่่�ลากมาจากจุุดศูนย์์กลาง  จะตั้้�งฉากกับคอร์ดก็็ต่่อเมื่่�อ  

					     เส้นตรงนั้้�นแบ่่งคอร์ด์เป็น 2 ส่วนเท่า่กััน

8.3  เส้้นสััมผัสวงกลม      ดูู  Ex.3

					     เส้นสัมผัสัวงกลมจะตั้้�งฉากกับรัศัมีีของวงกลมที่่�จุุดสัมผัสั

					ส่     วนของเส้นตรง 2 เส้นที่่�ลากจากจุดภายนอกมาสัมผัสักัับวงกลมวงเดีียวกััน 

					     จะยาวเท่า่กััน
			 

					มุ     มที่่�เกิิดจากคอร์ด์  และเส้นสัมผัสัจะมีีขนาดเท่า่กัันเป็นคู่่�ๆ ดัังรูปY X

YX
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83
บทที่ 8  วงกลม

Ex.2  จากวงกลมที่่�กำำ�หนดให้้ จงหาค่่า  X และ Y

วิธีีทำำ�			   x	 = 90°  	เส้นที่่�ลากจากจุดศููนย์์กลางวงกลมมาแบ่่งครึ่่�งคอร์ดย่่อมตั้้�งฉากกัับคอร์ด์     

				    BCD + 90°	 = 180°  มุมตรง

				    BCD	 = 90° 

				   y + 90° + 35°	= 180°  ผลบวกมุุมภายในรูป

				    y	 = 180° - (90° + 35°)  

				    y	 = 55° 

				   ∴ x = 90°  และ  y = 55°

A
B

C

D
E

O X

20๐

A B

O C
X80๐

A B

C

D

O X

60๐

A B

C

O
X25๐

D

A

B

C

O
X

100๐

A B
X

Y

C
35๐

A
B

C

X

O
140๐

A B

C

XD

E

40๐

85๐

C

X

A

BD
72๐

O

D
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บทที่ 11 อัตราส่วนตรีโกณ

มิติ

บทที่่�  11
อััตราส่่วนตรีีโกณมิิติิ

ใน ม.ต้้น จะเป็นรูป   เท่า่นั้้�น

ใช้ค้วามรู้้� เก่่าเรื่่�องทฤษฎีบีทพีีทาโกรัสั a2 + b2 = c2

11.1  ความหมายของอััตราส่่วนตรีีโกณมิิติ      ดูู Ex.1

	
ด้้านประชิดมุม A (ชิดิA)

ด้้านตรงข้้ามมุม B (ข้้ามB) 

ด้้านตรงข้้ามมุุมฉาก (ฉาก)

ด้้านตรงข้้ามมุุมฉาก (ฉาก) 

ด้านตรงข้้ามมุม A (ข้้ามA)

ด้้านประชิดมุม B (ชิดิB) 

sinA = ข้า้มA
ฉาก

 = BC
AB

cosA = ชิดิA
ฉาก

 = AC
AB

tanA = ข้า้มA
ชิดิA

 = sinA
cosA

 = BC
AC
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*อาจใช้ก้ารนับนิ้้� วช่ว่ยในการจำำ�

11.2  อัตราส่่วนตรีีโกณมิิติิของมุุมแหลม (จากรููป = จากการจำำ�ได้้, ตาราง)       ดูู Ex.2, Ex.3

	 อัตราส่วนตรโีกณ A = 0๐ A = 30๐ A = 45๐ A = 60๐ A = 90๐

sinA 0
2
1  , 1

cosA 0 ,
2
1 0

tanA 1 , 1 3 หาค่าไม่่ได้้ ∞

2
2

3
3

2
2

2
1

2
1

2
3

2
3

3
1

      11.3  การนำำ�อัตราส่่วนตรีีโกณมิิติิไปใช้้ในการแก้้ปััญหา (ถ้้าไม่่ระบุุความสููงถืือว่่าเป็็น 0)         ดูู Ex.4, Ex.5
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111
บทที่ 11 อัตราส่วนตรีโกณ

มิติ

Ex.1 จากรููป ∆ABC  มีีมุุม B เป็็นมุมฉาก  BC  ยาว  8  นิ้้�ว และ ∆ABC มีีพื้้�นที่่�  24  ตารางนิ้้�ว  

จงหา sin A, cos A, tan A, sin C, cos C และ tan C 

วิธทีำ�								        จากพื้นที่ ∆	 = 
2
1 (ฐาน)(สูง)

		          							       24	 = 
2
1 (AB)8	

										          6	 = AB

									         จากทฤษฎบีทพีทาโกรสั จะได้  	AC2 = AB2 + BC2

										          AC2	= 62 + 82

										          AC2	= 100

						       				     AC	= 10
									         จะได้				  

									         sinA	 = 
10
8 	 = 

5
4 

									         cosA	= 
10
6 	 = 

5
3 

									         tanA	 = 
6
8	 = 

3
4 

									         sinC	 = 
10
6 	 = 

5
3 

									         cosC	= 
10
8 	 = 

5
4 

									         tanC	 = 
8
6	 = 

4
3 
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แบบฝึกหัดบทที่ 1 อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 117

แบบฝึึกหััดบทที่่� 1 

อสมการเชิิงเส้้นตััวแปรเดีียว

จงเลืือกคำำ�ตอบที่่�ถููกต้้องที่่�สุุดเพีียงข้้อเดีียว

1 	 จงแก้้อสมการ 3x – 2
4

 > 2x – 4
3

	 1. ทุุกจำนวนที่่�ไม่่เกิิน 10	 2. ทุุกจำนวนที่่�ไม่่ถึึง 10		

	 3. ทุุกจำนวนที่่�ไม่่น้้อยกว่่า –10	 4. ทุุกจำนวนที่่�มากกว่่า –10

2 	 จงแก้้อสมการ 5� 4x + 2
5

 � < 7(x – 2) + 94

	 1. x < 6	 2. x < 12		

	 3. x > 6	 4. x > 12	

3 	 จงหาจำนวนเต็็มที่่�มากที่่�สุุดที่่�สอดคล้้องกัับอสมการ 5 – 3(x – 2) ≥ 29

	 1. 3	 2. 0

	 3. –6	 4. –8

4 	 จำนวนเต็็มทั้้�งหมดที่่�เป็็นคำตอบของอสมการ 2 < x – 3
4

 ≤ 4  มีีกี่่�จำนวน

	 1. 1 ตััว	 2. 2 ตััว

	 3. 4 ตััว	 4. 8 ตััว

5 	 อสมการ  2x + 7 < 13x – 4
2

 แทนได้้ดัังเส้้นจำนวนในข้้อใด

	 1.  	 2. 

	 3.  	 4. 
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แผนภาพช่วยจำ� คณิต ม.3118

6 	 สองเท่่าของผลบวกระหว่่างจำนวนจำนวนหนึ่่�งกัับ 9 มีีค่่าไม่่ถึึง 8 เท่่าของจำนวนนั้้�น  

	 จงหาว่่าจำนวนนั้้�นตรงกัับข้้อใด

	 1. x > 3	 2. x < 3

	 3. x ≥ 3	 4. x ≤ 3

7 	 รููปสี่่�เหลี่่�ยมผืนืผ้า้รูปูหนึ่่�งมีอัีัตราส่ว่นความกว้า้งต่อ่ความยาวเป็น็ 5 : 7 และมีคีวามยาว 

	 รอบรููปไม่่เกิิน 108 ซม. ถ้ารููปสี่่�เหลี่่�ยมนี้้�มีีความยาวของด้้านกว้างและด้้านยาวเป็็น 

	 จำนวนนัับ จะมีีพื้้�นที่่�ได้้มากที่่�สุุดเท่่าใด

	 1. 350 ตร.ซม.	 2. 560 ตร.ซม.			 

	 3. 756 ตร.ซม.	 4. 1,296 ตร.ซม.

8 	 พ่่อมีีอายุุมากกว่่า 2 เท่่าของลููกชายอยู่่� 6 ปีี  ถ้้าอายุุของพ่่อรวมกัับลููกชายแล้้วไม่่เกิิน  

	 51 ปีี พ่่อจะมีีอายุุได้้มากที่่�สุุดเท่่าใด

	 1. 29 ปีี	 2. 32 ปีี			

	 3. 36 ปีี	 4. 45 ปีี

9 	 ถ้้าสามเท่่าของจำนวนนัับจำนวนหนึ่่�งมากกว่่า 14 อยู่่�ไม่่เกิิน 8 จงหาว่่าจำนวนนั้้�นมีีได้้ 

	 ทั้้�งหมดกี่่�จำนวน

	 1. 3 จำนวน	 2. 5 จำนวน				  

	 3. 6 จำนวน	 4. 8 จำนวน

10 	 ฉันัมีเีงินิอยู่่� 4,200 บาท ประกอบด้ว้ยธนบัตัรใบละ 100 บาท และ 500 บาท โดยธนบัตัร  

	 2 ชนิิดนี้้� มีีรวมกัันมากกว่่า 10 ใบ จงหาว่่าจะมีีธนบััตรใบละ 100 น้้อยที่่�สุุดกี่่�ใบ

	 1. 1 ใบ	 2. 3 ใบ	

	 3. 5 ใบ	 4. 7 ใบ	
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154 แผนภาพช่วยจำ� คณิต ม.3

เฉลยแบบฝึึกหััดบทที่่� 1 

อสมการเชิิงเส้้นตััวแปรเดีียว

1 	 ตอบ 4.	 ทุุกจำนวนที่่�มากกว่่า –10

	 แนวคิิด	 3x – 2
4

 > 2x – 4
3

 

			    3(3x – 2)	 > 4(2x – 4)

			    9x – 6	 > 8x – 16

			    9x – 8x	 > –16 + 6

			    x	 > –10

		นั่่  �นคืือ ทุุกจำนวนที่่�มากกว่่า – 10

2 	 ตอบ 1. x < 6

	 แนวคิิด	 5�4x + 2
5
� < 7(x – 2) + 94

			    20x + 2	 < 7x – 14 + 94

			    20x – 7x	 < –14 + 94 – 2

			    13x	 < 78

			   x	 < 6

		ดั  ังนั้้�น x < 6

3 	 ตอบ 3. – 6

	 แนวคิิด	 5 – 3(x – 2) ≥ 29

			    5 – 3x + 6	 ≥ 29

			    –3x + 11	 ≥ 29

			    –3x	 ≥ 18

			   x	 ≤ 18
–3

 (ย้้ายติิดลบไปหารต้้องกลัับเครื่่�องหมาย)

			   x	 ≤ –6

		ดั  ังนั้้�น จำนวนเต็็มที่่�มากที่่�สุุดคืือ – 6
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156 แผนภาพช่วยจำ� คณิต ม.3

7 	 ตอบ 2. 560 ตร.ซม.

	 แนวคิิด	 กำหนดความกว้้างรููปสี่่�เหลี่่�ยมผืืนผ้้า = 5x

		  ความยาวรููปสี่่�เหลี่่�ยมผืืนผ้้า = 7x

		  จาก ความยาวรอบรููป = 2( ก + ย )

		สร้  ้างอสมการคืือ	 2(5x + 7x)	≤ 108

				    2(12x)	≤ 108

				    24x	≤ 108

				    x	≤ 4.5

		  แต่่โจทย์์กำหนดความกว้้างและความยาวเป็็นจำนวนเต็็มที่่�ทำให้้พื้้�นที่่�มากที่่�สุุด 

		  จะได้้ x = 4

			พื้้   �นที่่�สี่่�เหลี่่�ยมผืืนผ้้า	 = ก × ย

						     = 5x × 7x

						     = 5(4) × 7(4)

						     = 560 ตร.ซม.

		  ∴ รููปสี่่�เหลี่่�ยมผืืนผ้้าจะมีีพื้้�นที่่�มากที่่�สุุด = 560 ตร.ซม.

8 	 ตอบ 3. 36 ปีี

	 แนวคิิด	 กำหนด 	พ่ ออายุุ พ ปีี

			ลู   ูกชายอายุุ ล ปีี

			สร้   ้างสมการได้้ พ – 2ล = 6

		  โจทย์์ถามพ่่อจะต้้องจััดรููปให้้เหลืือแต่่ พ ได้้ พ – 6 = 2ล

				    พ – 6
2

	 = ล	  1

			สร้   ้างอสมการได้้	 พ + ล	 ≤ 51

			   แทนค่่า ล จาก 1 	 พ + พ – 6
2

	 ≤ 51

				    2พ + พ – 6
2

	 ≤ 51

				    3พ – 6	 ≤102

				    3พ	 ≤ 108

				    พ	 ≤ 36

		  ∴ พ่่อจะมีีอายุุได้้มากที่่�สุุด 36 ปีี
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