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แผนภาพ
ช่วยจำา คณ

ิต ม.3
10 บทที่  1

อสมการเชิิงเส้นตััวแปรเดีียว

1.1 แนะน�าอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดีียว       ดีู Ex.1

x < a  น้อยกว่า, ไม่ถิึง

x ≤ a  น้อยกว่าหุรอืเทา่กับ, ไม่เกิน, ไม่มากกว่า, อย่างมาก a

x > a  มากกว่า, เกิน

x ≥ a  มากกว่าหุรอืเทา่กับ, ไม่น้อยกว่า, ม่ค่าอย่างน้อย a, ตัั�งแตั่ a ขึ�นไป

x ≠ a  ไม่เทา่กับ

1.2  ค�าตอบของอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดีียว     ดี Ex.2

เส้นจำานวน        น้อยกว่า               มากกว่า              ไม่ม่เทา่กับ            ม่เทา่กับ
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บทที่ 1 อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว
11

1.3  การแก้อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดีียว      ดีู Ex.3

ทำาทกุอย่างเหุมือน  สมการ  ยกเว้น คูณหุรอืหุารดี้วยจำานวนตัิดีลับ ตั้องกลัับเครื�องหุมาย

   < เปลั่�ยนเป็น >
   ≤ เปลั่�ยนเป็น ≥
   > เปลั่�ยนเป็น <
   ≥ เปลั่�ยนเป็น ≤

1.4  โจำทย์ปัญหาเกี่ยวกับอสมการเชิงเส้นตัวแปรเดีียว     ดีู Ex.4

  - อ่านโจทย์

  - กำาหุนดีตััวแปร

  - สรา้งอสมการ

  - แก้อสมการ

  - ตัรวจคำาตัอบ

* อสมการปนกับสมการ ใหุจัดีรูปสมการ แลัวแทนค่าในอสมการดี้วยตััวแปรท่�โจทย์ถิาม  ดี EX.5

* ระวังอสมการซ้อ้นอสมการ  ดีู EX.6
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บทที่ 1 อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว
13

Ex.2  จำงเขียนกราฟแสดีงค�าตอบของอสมการต่อไปนี�

 2.1) x < 3    

 2.2) x ≤ 5

 2.3) x > -7

 2.4) x ≥ 1

 2.5) x ≠ -4

 2.6) 2 < x ≤ 4

 2.7) 5 ≤ x < 6

 2.8) 2 < x < 6 

2 3 4

4 5 6

-8 -7 -6

0 1 2

-5

1 2 3 4 5

4

1 2 3 4 5 6

5 6 7

-4 -3
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ิต ม.3
14

Ex.3  จำงแก้อสมการต่อไปนี�แลี่ะเขียนกราฟแสดีงค�าตอบ

 3.1) 3x - 1
4  > 5    

     3x - 1
4  > 5  

     3X - 1 > 20  

        3x > 21

                   x > 7

  ∴ คำาตัอบคือ x > 7 (ทกุจำานวนท่�มากกว่า 7)

   

  กราฟแสดีงคำาตัอบคือ
5 6 7 8 9

-7 -6 -5 -4

7 8 9 10

3 13
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ช่วยจำา คณ

ิต ม.3
26

บทที่  3
สมการกำาลัังสองตััวแปรเดีียว

3.1  แนะน�าสมการก�าลี่งสองตัวแปรเดีียว       ดีู Ex.1

  สมการคือ  ax2 + bx + c = 0  แลัะ  a ≠ 0

3.2  การแก้สมการก�าลี่ังสองตัวแปรเดีียว 

   แทนค่าตั้องเป็นจรงิ  ดีู Ex.2

      แยกตััวประกอบ  แลัะถิา  m·n = 0 จะไดี้ m = 0  หุรอื n = 0  ดีู Ex.3

      กำาลัังสองสมบูรณ์แลัะผลัตั่างกำาลัังสอง  ดีู Ex.4

      ใชิสู้ตัร x = (-b± b2 - 4ac )
2a 

 ถิ้าม่  1  คำาตัอบ b2 - 4ac = 0   ดีู Ex.5

     ถิาม่คำาตัอบ b2 - 4ac ≥ 0   

     ถิาไม่ม่คำาตัอบ b2 - 4ac < 0   

     หุรอืใน    ตัิดีลับ คือไม่ม่คำาตัอบ

3.3  โจำทย์ปัญหาเกี่ยวกับสมการก�าลี่ังสองตัวแปรเดีียว         ดีู Ex.6

  กำาหุนดีตััวแปร

  สรา้งสมการ

  แก้สมการ

  ตัรวจคำาตัอบตัามเงื�อนไขหุรอืความเป็นจรงิ
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27
บทที่ 3 สมการกำาลังสองตัวแปรเดียว

Ex.1  ตามการสมการที่ก�าหนดีให้ข้อใดีเป็นสมการก�าลี่ังสองตัวแปรเดีียว  ถึ้าไม่เป็นให้ใส่  
ถึาเป็นให้ใส่   แลี่ะจำัดีรูปเป็น ax2 + bx + c = 0  พร้อมทั�งระบุค่า  a, b แลี่ะ c

ข้อ สมการ
เป็นหุรอื
ไม่เป็น

จัดีรูป a b c

1 -y2 + 14 + 7y = 0

2 0 = 6x2 - 5

3 x2 = 2x - 8

4 a = 2a + 3

5 t(t - 1) = 3

6 x2 - 3x = 8 + x

7 w2 - 8w = 9 + w2

8 x3 - 5x + 7 = 0

9 2y2 - 4y = 8

10 12a - a2 = 9
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30

วิธีท่ำา 2.1) x2 - 6x - 7 = 0 ลัองแทน  x = 7 จะไดี้  72 - 6(7) - 7 = 0   

            49 - 42 - 7 = 0   

         0 = 0       สมการเป็นจรงิ

      ลัองแทน  x = -1 จะไดี  (-1)2 - 6(-1) - 7 = 0

                                       1 + 6 - 7 = 0

         0 = 0     สมการเป็นจรงิ

      ∴ ทั�ง 7 แลัะ -1 เป็นคำาตัอบของสมการ

  2.2) 2y2 = 15 + 7y  ลัองแทน  y = 5 จะไดี้  2(52) = 15 + 7(5)

                 50 = 50       สมการเป็นจรงิ

      ลัองแทน  y = -32  จะไดี้  2(-32 )2 = 15 + 7(-32 )

         9
2  = 15 - ( 21

2 )

         9
2  = 92       สมการเป็นจรงิ

      ∴ ทั�ง  5  แลัะ -32  เป็นคำาตัอบของสมการ
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ิต ม.3
36

ขั�นตัอนการทำา วิธีท่ำา

1. จัดีรูปสมการใหุเป็น x2 + bx + c = 0 

 (ถิาเป็น ax2 + bx + c = 0 ใหุเอา a หุารตัลัอดี)

จัดีรูปไดี้  4x2 + 8x + 12 = 0 

เอา 4 หุารตัลัอดีไดี้  x2 - 2x - 3 = 0

2. เข้าสูตัร  น2 ± 2นลั + ลั2 = (น ± ลั)2 โดียเข่ยน

 x2 ± 2x (เอาเลัขหุน้า x
2  = ลั) + ลั2 - ลั2 + c = 0

                     (x ± ลั)2               -

 x2 - 2x( 2
2 ) + 12 - 12 - 3 = 0

 x - 2x(1) + 12 - 1 - 3 = 0

               (x - 1)2 - 4 = 0

3. เข้าสูตัร น2 - ลั2 = (น - ลั)(น + ลั)  (x - 1)2 - 22 = 0

 (x - 1 - 2)(x - 1 + 2) = 0

 (x - 3)(x + 1) = 0

 x - 3 = 0 หุรอื x + 1 = 0

 x = 3  x = -1

∴ คำาตัอบของสมการคือ 3  แลัะ  -1

4. ใชิส้มบัตัิ M·N = 0

 จะไดี้ M = 0  หุรอื  N = 0

 แก้สมการหุาค่า  X

วิธีท่ำา 4.1)  จะเขย่นขั�นตัอนการทำาแลัะวิธีท่ำาควบคู่กันไป
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79
บทที่ 8  วงกลม

บทที่  8
วงกลัม

8.1  มุมที่จำุดีศูนย์กลี่างแลี่ะมุมในส่วนโค้งของวงกลี่ม     ดีู  Ex.1

   ในวงกลัมเดี่ยวกันหุรอืวงกลัมท่�เทา่ทกุประการ ถิ้าส่วนโค้งเทา่กัน

     มุมท่�ส่วนโค้งจะเทา่กันเสมอ

     มุมท่�จุดีศูนย์กลัางจะเป็น  2  เทา่  ของมุมท่�ส่วนโค้ง

   

     มุมในครึ�งวงกลัมเทา่กับ  90  องศา

   

     ส่� เหุลั่�ยมแนบในวงกลัม  จะไดี้  A + B = 180๐  แลัะ  X + Y = 180๐

X

X

X

XA

BY

X

2X
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80

8.2  คอร์ดีของวงกลี่ม       ดีู  Ex.2

   คอรดียาวเทา่กันก็ตั่อเมื�อหุางจากศูนย์กลัางเทา่กัน  

     เส้นตัรงท่�ลัากมาจากจุดีศูนย์กลัาง  จะตัั�งฉากกับคอรดีก็ตั่อเมื�อ  

     เส้นตัรงนั�นแบ่งคอรดีเป็น 2 ส่วนเทา่กัน

8.3  เส้นสัมผัสวงกลี่ม      ดีู  Ex.3

     เส้นสัมผสัวงกลัมจะตัั�งฉากกับรศัมข่องวงกลัมท่�จุดีสัมผสั

     ส่วนของเส้นตัรง 2 เส้นท่�ลัากจากจุดีภายนอกมาสัมผสักับวงกลัมวงเดี่ยวกัน 

     จะยาวเทา่กัน
   

     มุมท่�เกิดีจากคอรดี  แลัะเส้นสัมผสัจะมข่นาดีเทา่กันเป็นคู่ๆ ดีังรูปY X

YX
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83
บทที่ 8  วงกลม

Ex.2  จำากวงกลี่มที่ก�าหนดีให้ จำงหาค่า  X แลี่ะ Y

วิธีท่ำา   x = 90°   เส้นท่�ลัากจากจุดีศูนย์กลัางวงกลัมมาแบ่งครึ�งคอรดีย่อมตัั�งฉากกับคอรดี     

    BCD + 90° = 180°  มุมตัรง

    BCD = 90° 

    y + 90° + 35° = 180°  ผลับวกมุมภายในรูป

    y = 180° - (90° + 35°)  

    y = 55° 

    ∴ x = 90°  แลัะ  y = 55°

A
B

C

D
E

O X

20๐

A B

O C
X80๐

A B

C

D

O X

60๐

A B

C

O
X25๐

D

A

B

C

O
X

100๐

A B
X

Y

C
35๐

A
B

C

X

O
140๐

A B

C

XD

E

40๐

85๐

C

X

A

BD
72๐

O

D
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บทที่ 11 อัตราส่วนตรีโกณ

มิติ

บทที่  11
อัตัราส่วนตัรีโกณมิตัิ

ใน ม.ตั้น จะเป็นรูป   เทา่นั�น

ใชิค้วามรูเ้ก่าเรื�องทฤษฎีบ่ทพ่ทาโกรสั a2 + b2 = c2

11.1  ความหมายของอัตราส่วนตรีโกณมิติ      ดีู Ex.1

 
ดี้านประชิดีมุม A (ชิดีA)

ดี้านตัรงข้ามมุม B (ข้ามB) 

ดี้านตัรงข้ามมุมฉาก (ฉาก)

ดี้านตัรงข้ามมุมฉาก (ฉาก) 

ดีานตัรงข้ามมุม A (ข้ามA)

ดี้านประชิดีมุม B (ชิดีB) 

sinA = ขา้มA
ฉาก

 = BC
AB

cosA = ชิดีA
ฉาก

 = AC
AB

tanA = ขา้มA
ชิดีA

 = sinA
cosA

 = BC
AC
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*อาจใชิก้ารนับนิ�วชิว่ยในการจำา

11.2  อัตราส่วนตรีโกณมิติของมุมแหลี่ม (จำากรูป = จำากการจำ�าไดี้, ตาราง)       ดีู Ex.2, Ex.3

 อัตัราส่วนตัรโ่กณ A = 0๐ A = 30๐ A = 45๐ A = 60๐ A = 90๐

sinA 0
2
1  , 1

cosA 0 ,
2
1 0

tanA 1 , 1 3 หุาค่าไม่ไดี้ ∞

2
2

3
3

2
2

2
1

2
1

2
3

2
3

3
1

      11.3  การน�าอัตราส่วนตรีโกณมิติไปใช้ในการแก้ปัญหา (ถึ้าไม่ระบุความสูงถึอ่ว่าเป็น 0)         ดีู Ex.4, Ex.5
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บทที่ 11 อัตราส่วนตรีโกณ

มิติ

Ex.1 จำากรูป ∆ABC  มีมุม B เป็นมุมฉาก  BC  ยาว  8  นิ�ว แลี่ะ ∆ABC มีพ่�นที่  24  ตารางนิ�ว  

จำงหา sin A, cos A, tan A, sin C, cos C แลี่ะ tan C 

วิธีท่ำา        จากพื้นท่่ ∆ = 
2
1 (ฐาน)(สูง)

                 24 = 
2
1 (AB)8 

          6 = AB

         จากทฤษฎีบ่ทพ่ทาโกรสั จะไดี   AC2 = AB2 + BC2

          AC2 = 62 + 82

          AC2 = 100

            AC = 10
         จะไดี    

         sinA = 
10
8  = 

5
4 

         cosA = 
10
6  = 

5
3 

         tanA = 
6
8 = 

3
4 

         sinC = 
10
6  = 

5
3 

         cosC = 
10
8  = 

5
4 

         tanC = 
8
6 = 

4
3 
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แบบฝึกหัดบทที่ 1 อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดียว 117

แบบฝึึกหัดีบทที่ 1 

อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดีียว

จงเลืือกคำำ�ตอบที่่�ถููกต้องที่่�สุุดเพี่ยงข้้อเด่ยว

1 	 จุงแกู้อสมกูาร	3x – 2
4

 > 2x – 4
3

 1. ท่กจำนัวนัท้�ไม่เกินั 10 2. ท่กจำนัวนัท้�ไม่ถ้ง 10  

 3. ท่กจำนัวนัท้�ไม่นั้อยกว่า –10 4. ท่กจำนัวนัท้�มากกว่า –10

2 	 จุงแกู้อสมกูาร	5�	4x + 2
5

 � < 7(x – 2) + 94

 1. x < 6 2. x < 12  

 3. x > 6 4. x > 12 

3 	 จุงหาจุำนวนเต็็มที่ี�มากูที่ี�สุด้ที่ี�สอด้คล้องกูับอสมกูาร	5	–	3(x	–	2)	≥	29

 1. 3 2. 0

 3. –6 4. –8

4 	 จุำนวนเต็็มที่ั�งหมด้ที่ี�เป็นคำต็อบของอสมกูาร	2	<	x – 3
4

	≤	4		มีกูี�จุำนวน

 1. 1 ตัว 2. 2 ตัว

 3. 4 ตัว 4. 8 ตัว

5 	 อสมกูาร		2x	+	7	<	13x – 4
2

	แที่นได้้ด้ังเส้นจุำนวนในข้อใด้

 1.   2. 

 3.   4. 
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แผนภาพช่วยจำา คณิต ม.3118

6 	 สองเที่่าของผลบวกูระหว่างจุำนวนจุำนวนหน่�งกูับ	9	มีค่าไม่ถ่ง	8	เที่่าของจุำนวนนั�น	 

	 จุงหาว่าจุำนวนนั�นต็รงกูับข้อใด้

 1. x > 3 2. x < 3

 3. x ≥ 3 4. x ≤ 3

7 	 รูปสี�เหลี�ยมผนืผา้รปูหน่�งมอัีต็ราสว่นความกูวา้งต็อ่ความยาวเปน็	5	:	7	และมคีวามยาว 

	 รอบรูปไม่เกูิน	108	ซม.	 ถ้ารูปสี�เหลี�ยมนี�มีความยาวของด้้านกูว้างและด้้านยาวเป็น 

	 จุำนวนนับ	จุะมีพื�นที่ี�ได้้มากูที่ี�สุด้เที่่าใด้

 1. 350 ตรี.ซม. 2. 560 ตรี.ซม.   

 3. 756 ตรี.ซม. 4. 1,296 ตรี.ซม.

8 	 พ่อมีอายุมากูกูว่า	2	เที่่าของลูกูชายอยู่	6	ปี		ถ้าอายุของพ่อรวมกูับลูกูชายแล้วไม่เกูิน	 

	 51	ปี	พ่อจุะมีอายุได้้มากูที่ี�สุด้เที่่าใด้

 1. 29 ปี็ 2. 32 ป็ี   

 3. 36 ปี็ 4. 45 ป็ี

9 	 ถ้าสามเที่่าของจุำนวนนับจุำนวนหน่�งมากูกูว่า	14	อยู่ไม่เกูิน	8	จุงหาว่าจุำนวนนั�นมีได้้ 

	 ที่ั�งหมด้กูี�จุำนวน

 1. 3 จำนัวนั 2. 5 จำนัวนั    

 3. 6 จำนัวนั 4. 8 จำนัวนั

10 	 ฉันัมเีงนิอยู	่4,200	บาที่	ประกูอบด้ว้ยธนบตั็รใบละ	100	บาที่	และ	500	บาที่	โด้ยธนบตั็ร	 

	 2	ชนิด้นี�	มีรวมกูันมากูกูว่า	10	ใบ	จุงหาว่าจุะมีธนบัต็รใบละ	100	น้อยที่ี�สุด้กูี�ใบ

 1. 1 ใบี 2. 3 ใบี 

 3. 5 ใบี 4. 7 ใบี 
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เฉลี่ยแบบฝึึกหัดีบทที่ 1 

อสมการเชิงเส้นตัวแปรเดีียว

1 	 ต็อบ	4.	 ท่กจำนัวนัท้�มากกว่า –10

 แนวคิด 3x – 2
4

 > 2x – 4
3

 

    3(3x – 2) > 4(2x – 4)

    9x – 6 > 8x – 16

    9x – 8x > –16 + 6

    x > –10

  นัั�นัคือ ท่กจำนัวนัท้�มากกว่า – 10

2 	 ต็อบ	1.	x	<	6

 แนวคิด 5�4x + 2
5
� < 7(x – 2) + 94

    20x + 2 < 7x – 14 + 94

    20x – 7x < –14 + 94 – 2

    13x < 78

   x < 6

  ดังนัั�นั x < 6

3 	 ต็อบ	3. – 6

 แนวคิด 5 – 3(x – 2) ≥ 29

    5 – 3x + 6 ≥ 29

    –3x + 11 ≥ 29

    –3x ≥ 18

   x ≤ 18
–3

 (ย้ายติดล่บีไป็หารีต้องกล่ับีเครีื�องหมาย)

   x ≤ –6

  ดังนัั�นั จำนัวนัเต็มท้�มากท้�สื่ดคือ – 6
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7 	 ต็อบ	2. 560 ตรี.ซม.

 แนวคิด กำหนัดความกว้างรีูป็สื้�เหล่้�ยมผืนัผ้า = 5x

  ความยาวรีูป็สื้�เหล่้�ยมผืนัผ้า = 7x

  จาก ความยาวรีอบีรีูป็ = 2( ก + ย )

  สืรี้างอสืมการีคือ 2(5x + 7x) ≤ 108

    2(12x) ≤ 108

    24x ≤ 108

    x ≤ 4.5

  แต่โจทย์กำหนัดความกว้างแล่ะความยาวเป็็นัจำนัวนัเต็มท้�ทำให้พื�นัท้�มากท้�สื่ด 

  จะได้ x = 4

   พื�นัท้�สื้�เหล่้�ยมผืนัผ้า = ก × ย

      = 5x × 7x

      = 5(4) × 7(4)

      = 560 ตรี.ซม.

  ∴ รีูป็สื้�เหล่้�ยมผืนัผ้าจะม้พื�นัท้�มากท้�สื่ด = 560 ตรี.ซม.

8 	 ต็อบ	3. 36 ปี็

 แนวคิด กำหนัด  พ่ออาย่ พ ป็ี

   ลู่กช่ายอาย่ ล่ ป็ี

   สืรี้างสืมการีได้ พ – 2ล่ = 6

  โจทย์ถามพ่อจะต้องจัดรีูป็ให้เหล่ือแต่ พ ได้ พ – 6 = 2ล่

    พ – 6
2

 = ล่  1

   สืรี้างอสืมการีได้ พ + ล่ ≤ 51

   แทนัค่า ล่ จาก 1  พ + พ – 6
2

 ≤ 51

    2พ + พ – 6
2

 ≤ 51

    3พ – 6 ≤102

    3พ ≤ 108

    พ ≤ 36

  ∴ พ่อจะม้อาย่ได้มากท้�สื่ด 36 ป็ี
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