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ข้อสอบระดับง่าย

ระดับความยาก :   (1 ดาว) ถึง   (3 ดาว)
เวลาที่ควรใช้ในการท�าข้อสอบทั้งหมด : 10 นาที

1. ให้ ABCD เป็นรูปสี่เหลี่ยมที่มีจุดยอดเป็น A (-2, 3), B (2, 8), C (4, 4), D (0, -3) พื้นที่ของรูป
สี่เหลี่ยม ABCD เท่ากับข้อใด 

1. 16 2. 32 3. 10 13  4. 26 10   5. 32 5

2. ก�าหนดให้เส้นตรง 3x – 4y – 6 = 0 ตั้งฉากกับเส้นตรง x + ay + 3 = 0 เมื่อ a เป็นจ�านวนจริง 
ถ้าเส้นตรงทั้งสองตัดกันที่จุด A และเส้นตรงทั้งสองตัดแกน x ที่จุด B และจุด C ตามล�าดับ แล้ว
พื้นที่รูปสามเหลี่ยม ABC มีพื้นที่กี่ตารางหน่วย 

1. 6 2. 8 3. 10 4. 12 5. 14

3. ก�าหนดให้เส้นตรง L ผ่านจุด A (2, 0) และจุด B (-4, 8) ให้เส้นตรง M ผ่านจุด B และจุด C (-a, 0)  
เมื่อ a > 0 ถ้าระยะทางระหว่างจุด C กับเส้นตรง L เท่ากับ 

48

5
 หน่วย แล้วระยะทางระหว่าง 

จุดก�าเนิด (0, 0) กับเส้นตรง M มีค่ากี่หน่วย 

1. 7 2. 8 3. 10.5 4. 13.5 5. 15

4. ให้วงกลมวงหนึ่งมีจุดศูนย์กลางอยู่ที่จุด (2, 1) ถ้าเส้นสัมผัสวงกลมที่จุด x = 1 เส้นหนึ่งมีความชัน 
เท่ากับ 

1

3
 แล้วจุดในข้อใดอยู่บนวงกลมที่ก�าหนด 

1. (0, 1) 2. (0, 2) 3. (1, 0) 4. (3, 0) 5. (-1, 0)

5. ให้ a, b และ c เป็นจ�านวนจริง ถ้าวงกลม x2 + y2 + ax + by + c = 0 มีจุดศูนย์กลางที่ (2, 1) 
และมีเส้นตรง x – y + 2 = 0 เป็นเส้นสัมผัสวงกลมแล้ว |a + b + c| เท่ากับเท่าไร

6. จุด A (1, 0) และจุด B (b, 0) เมื่อ b > 1 เป็นจุดปลายของเส้นผ่านศูนย์กลางของวงกลมวงหนึ่ง 
ถ้าเส้นตรง L ผ่านจุด (-1, 0) และสัมผัสกับวงกลมนี้มีความชันเท่ากับ 

4

3
 แล้ว b มีค่าเท่าไร 

7. พาราโบลามีจุดยอดที่ (-1, 0) และมีจุดก�าเนิดเป็นโฟกัส ถ้าเส้นตรง y = x ตัดพาราโบลาที่จุด P 
และจุด Q แล้วระยะทางระหว่างจุด P กับจุด Q เท่ากับเท่าไร 
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131บทที่ � : เร¡าคณิตÀิเคราะÃ์ และ¹าคตัĲกรÀย

8. ให้เส้นตรง x – y + 2 = 0 ตัดกับวงกลม x2 + y2 + 6x – 4y + 4 = 0 ที่จุด A และ B ถ้า (a, b) 
เป็นจุดโฟกัสของพาราโบลาซึ่งมีเส้นตรง y = 2 เป็นแกนของพาราโบลา และพาราโบลานี้ผ่านจุด 
A และ B แล้ว a + b คือข้อใด 

1. 
11

4
 2. 

9

4
 3. 

7

4
 4. 

5

4
  5. 

3

4

9. แกนเอกของวงรีเป็นส่วนของเส้นตรงที่เชื่อมระหว่างจุดตัดของวงกลม x2 + y2 = 25 กับวงกลม 
x2 + y2 + 6y – 7 = 0 และโฟกัสจุดหนึ่งของวงรีอยู่บนเส้นตรง + =x 2 3 0  แล้วสมการของ
วงรีคือข้อใด 

1. x2 + 4y2 – 8x = 0  2. x2 + 4y2 + 24y + 20 = 0

3. 4x2 + y2 + 6y – 7 = 0 4. 4x2 + y2 – 32x + 48 = 0

5. ไม่มีข้อใดถูกต้อง

10. ถ้า Ax2 + By2 + Dx + Ey = 21 เป็นสมการไฮเพอร์โบลารูปหนึ่งมีแกนตามขวางขนานแกน x 
มีเส้นตรง 2x – y + 1 = 0 เป็นเส้นก�ากับเส้นหนึ่ง และมีจุด ( )+1 2 5,3  เป็นโฟกัสจุดหนึ่ง 
แล้วจงหาค่าของ A2 + B2 + D2 + E2
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ข้อสอบระดับยาก

ระดับความยาก :   (3 ดาว) ถึง   (5 ดาว)
เวลาที่ควรใช้ในการท�าข้อสอบทั้งหมด : 30 นาที

1. ให้ R แทนเซตของจ�านวนจริง 

 และให้ 
( ){ }= ∈ × = − + +1r x, y R R y 3 x 2 x

 

  r
2
 = \(x, y) Î R ´ R | |y| = |x| + 1^

 ถ้า A เป็นโดเมนของ r
1
 และ B เป็นเรนจ์ของ r

2
 

 แล้ว A – B เป็นสับเซตของช่วงข้อใดต่อไปนี้ 

1. (-¥, -1] 2. (-2, 0] 3. (-1, 1] 4. (0, 2] 5. (1, ¥)

2. ก�าหนดให้ R แทนเซตของจ�านวนจริง

   Q แทนประพจน์ที่มีค่าความจริงเป็นจริง

 และ q แทนประพจน์ Ķผลบวกของสมาชิกทั้งหมดในเรนจ์ของความสัมพันธ์

  \(x, y) Î R´R | x2 + (y2 – 9)2 = 0^ เท่ากับ 3ķ

 ประพจน์ในข้อใดมีค่าความจริงเป็นเท็จ 

1. (Q « q) Ú _(Q Ù q) 2. (q « _Q) Ù (q ® Q) 

3. (Q ® q) « (q Ú q) 4. (Q ® q) ® (q ® _Q) 

5. (q ® _Q) ® (Q ® q) 

3. ก�าหนดให้ P แทนเซตของจ�านวนเต็ม ถ้า G : P ® P เป็นฟŦงก์ชันโดยที่ 

 G(5) = 16 และ ( )
( )
( )
− +

=  + −

f n 2 2n
f n

f n 1 n
 
เมื่อ n เป็นจ�านวนคี่

เมื่อ n เป็นจ�านวนคู่

 แล้วค่าของ ( )
=−
∑
3

n 3

f n  เท่ากับข้อใดต่อไปนี้ 

1. 8 2. 10 3. 12 4. 15 5. 24
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189บทที่ � : ฟังก์ชัน

4. ก�าหนดให้ / = \1, 2, 3, …^

 G(1, m) = 1 ส�าหรับ m Î /

 G(n, m) = 0 ส�าหรับ n, m Î / โดยที่ n > m

 G(n, m + 1) = G(n – 1, m) + G(n, m) + G(n + 1, m) ส�าหรับ n, m Î / โดยที่ n ³ 2 

 แล้วจงหาค่าของ G(2, 4) 

5. ให้ A = \-3, -2, -1, 0, 1, 2, 3^ และ r = \(x, y) Î A ´ A | y = |x| – 2^ ให้ D
r
 และ R

r
 เป็น 

โดเมนและเรนจ์ของ r ตามล�าดับ พิจารณาข้อความต่อไปนี้

 (ก) r-1 เป็นฟŦงก์ชัน 

 (ข) จ�านวนสมาชิกของเซต r Ç r-1 เท่ากับ 3

 (ค) D
r
 Ç R

r
 = D

r
 

 ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้อง 

1. ข้อ (ก) ถูกเพียงข้อเดียว 2. ข้อ (ข) ถูกเพียงข้อเดียว 

3. ข้อ (ค) ถูกเพียงข้อเดียว 4. ข้อ (ก) ข้อ (ข) และข้อ (ค) ถูกทั้งสามข้อ 

5. ข้อ (ก) ข้อ (ข) และข้อ (ค) ผิดทั้งสามข้อ

6. ก�าหนดให้ ( ) −
=

+
1 x

f x
x 2

 เมื่อ x เป็นจ�านวนจริงที่ x ¹ -2 ถา้ a เป็นจ�านวนจริงที่สอดคล้องกับ 

G(a + G-1(2)) = 1 แล้ว 2a + 1 เท่ากับข้อใดต่อไปนี้ 

1. – 2 2. – 1 3. 0 4. 1  5. 2

7. ให้ R แทนเซตของจ�านวนจริง 

 ให้ G = \(x, y) Î R ´ R | y + x = |x|^ และ H = \(x, y) Î R ´ R | y – x = |x|^ พิจารณา
ข้อความต่อไปนี้

 (ก) H P (G P H) = (G P H) P H

 (ข) (H P G) – G = (G P H) + G

 (ค) G P (G P H) = GH

 ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้อง 

1. ข้อ (ก) และข้อ (ข) ถูก แต่ข้อ (ค) ผิด  2. ข้อ (ก) และข้อ (ค) ถูก แต่ข้อ (ข) ผิด 

3. ข้อ (ข) และข้อ (ค) ถูก แต่ข้อ (ก) ผิด 4. ข้อ (ก) ข้อ (ข) และ ข้อ (ค) ถูกทั้งสามข้อ 

5. ข้อ (ก) ข้อ (ข) และข้อ (ค) ผิดทั้งสามข้อ
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เฉลยข้อสอบบทที่ 11 หลักการนับเบČ้องต้น และความน่าÝะเðŨน

ข้อสอบระดับง่าย

 1. 5 2. 5,460 3. 5 4. 1 5. 4

 6. 2 7. 3 8. 2 9. 3 10. 0.65

เฉลยละเอียด 

1. ตอบ 5

วิธีท�า จากการหยิบทีละลูกแบบไม่ใส่กลับคืนลงในกล่อง แสดงว่าสามารถสลับล�าดับในการ 
 หยิบได้

จะได้ว่า ⋅ ⋅ ⋅ =
− −

n n n 2
3!

3n 3n 1 3n 2 5
 

 
( )( )( )

=
− −

3n 8

3n 3n 1 3n 2 120
 

ดังนั้น n = 2 

จากโจทย์ต้องการหยิบ 3 ลูกและให้ได้ 2 สี แสดงว่าเราต้องเลือกสีในการหยิบด้วย นั่นคือ 
 
 
 

3

2
 

โดยที่จะมีสีหนึ่งได้ 2 ลูก และอีกสีหนึ่งได้ 1 ลูก ดังนั้น สามารถสลับได้อีก 2 วิธีของการเลือกว่า

สีใดได้ 2 ลูก สีใดได้ 1 ลูก จึงสามารถคิดความน่าจะเป็นได้ดังนี้

จะได้ว่า 

   
⋅   

    =
 
 
 

3 2 2
2

2 2 1 9
6 15

3
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ข้อสอบระดับยาก

 1. 3 2. 2 3. 1 4. 3 5. 5

 6. 5 7. 1 8. 4 9. 3 10. 3

 11. 12 12. 81 13. 4 14. 15 15. 10

 16. 0.5 17. 2 18. 3 19. 2 20. 634

 21. 4 22. 1 23. 4 24. 157 25. 23

เฉลยละเอียด

1. ตอบ 3

วิธีท�า แทน x = 1 ลงไปแล้วได้ 
0

0
 ดังนั้น จึงแยกตัวประกอบเพื่อให้มีโอกาสตัดตัวเศษส่วนได้

 จะได้ว่า 
( )( ) ( )( )

( )( )→ →

− − − −
=

− − + −2x 1 x 1

x 1 3x 2 x 1 3x 2
lim lim

3x x 2 3x 2 x 1

       
( )( )

( )( )( )→

− −
=

+ − +x 1

x 1 3x 2
lim

3x 2 x 1 x 1
 

 
( )( )→

−
=

+ +x 1

3x 2
lim

3x 2 x 1

 แทน x = 1 ;  =
1

10
 

 หรือจะใช้ Ķทùþãีบทēลðŗตาลķ จะได้

 

( )( )
2x 1 x 1 2 2

x 1 3x 2 3x
lim lim

3x

x 3x 2 x 2

x 2 3x x→ →

− − +−

− − −

−

−
=

 

3 1

2

2x

2

1

3x 2x 2

x 2

3x
lim

3x→

− − +
− −

=

 x 1

9 1
x 3

2 x

1
lim

6x→

− −

−
=
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